La droite des milieux

Définition
Dans un triangle, la droite qui passe par le mille deux cotes
est appelée la droite des milieux.

Propriétede la droite des milieux
Dans un triangle, la droite qui passe par le mitle deux cotés
est parallele au troisieme coté.
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Soit ABC un triangle.
Si | et J sont les milieux de [AB] et [AC]
alors (13) // (BC).

Remarque
Cette propriéte peut s'utiliser sil'on a :
* un triangle,
 les milieux de deux cotes.

Cette propriété « sert » a prouver que
» deux droites sont paralleles.
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Proprietécomplémentaire de la droite des milieux

Dans un triangle, le segment qui relie le milieuwd@ux cotés
mesure la moitié du troisieme cote.
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Soit ABC un triangle.
Si | et J sont les milieux de [AB] et [AC]
alors 1IJ =BC + 2 ou BC = 2x 1J.

Remargue
Cette propriéte peut s'utiliser sil'on a :
* un triangle,
* |les milieux de deux cotés.

Cette propriété « sert » a calculer
e une longueur.
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Démonstrations

A
On suppose ABC est un triangle, que | et J sor h/\

les milieux respectifs de [AB] et [AC], que M es \/\l
le symétrique de | par rapport a J.

On veut prouver que I3 =BC/2 et (1J) // (BC). € B

Comme M est le symétrique de | par rapport aaprds la
définition de la symetrie centrale, alors J eshigeu de [IM].

Comme J est le milieu de [AC] et [IM], d'apreplapriété "si un
guadrilatere a ses diagonales qui se coupent emiéau alors c'est
un parallélogramme”, alors AMCI est un parallelognae.

Comme AMCI est un parallélogramme, d'apres lanetpP1l "si
un quadrilatere est un parallelogramme alors gaxdotés de méme
longueur et paralleles", alors (Al) // (MC) et AIMC.

Comme I (AB) et (Al) // (MC) alors (BI) // (MC).

Comme | est le milieu de [AB], d'apres la défmitidu milieu,
alors Al = IB.

Comme Al = MC et Al = IB alors MC = IB.

Comme (BI) // (MC) et MC = IB, d'apres la propéési un
guadrilatere a deux cotés de méme longueur etiplasablors c'est un
parallélogramme”, alors MIBC est un parallélogramme

Comme MIBC est un parallélogramme, d'apres lantpP1,
alors (MI) // (BC) et MI = BC.

Comme J1 (MI) et (MI) // (BC) alors (1J) // (BC)proprieté de la
droite des milieux)

Comme J est le milieu de [IM], d'apres la défomtdu milieu,
alors 1J = IM/2.

Comme MI = BC et IJ = MI/2 alors 1J = BC [ropriéte
complémentaire de la droite des milieux)

Ce Quiil Fallait D
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Rappels et compléments sur les proprietés et s en
mathématiques.

Unepropriétés’écrit sous la forme
S| conditionsALORS conclusion.

Par exemple
Slje vois qu’il pleut dehorsLORS je prends mon parapluie

On dit qu’'une propriété estciproqued’'une l'autre si on a
iInverse la(les) condition(s) et la conclusion.
Sl conclusionPALORS conditions

Par exemple
Sl je prends mon paraplufe.ORS je vois qu’il pleut dehors.

ATTENTION : une propriété peut étre vraie et sapemue
fausse.

On dit gu’une propriété esbntraposed’'une autre si on a pris la
négation des conditions et conclusion et qu’orales/erseées.
Sl non conclusio®MLORS non conditions.

Par exemple
Sl je ne prends mon paraplid.ORS je vois qu’il ne pleut pas
dehors.

ATTENTION : si une propriété est vraie, sa contisgm/|’ est
aussi.

On appelleheoremeaune propriété particuliere a lagquelle les
mathématiciens attachent une grande importance.
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Compléments de logique.

ATTENTION : le mot « ou » n’a pas le méme sensrandais et
en mathématiques.

En francais, le mot « ou » signifie qu’on a le shentre deux
événements qui ne peuvent pas se produire en ne@nps t on peut
le remplacer par « ou bien ».

En mathématiques, le mot « ou » peut remplacewle kien » et
le « et » du francais.

Par exemple :

En francais, lorsque je dis « il pleut ou il y avént » il y a
2 possibilités distinctes :
 soit il pleut,
e soitily a du vent.

En mathématiques, lorsque je dis « il pleut oualdu vent » il y
a 3 possibilites distinctes :
 soit il pleut,
e soitily a du vent,
 soit il pleut et, en méme temps, il y a du vent.
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Propriétéreciproque de la droite des milieuadmise
Dans un triangle, la droite qui passe par le onitiein coté en
étant parallele a un second coéte passe par leundiligroisieme cote.
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Soit ABC un triangle.

Si | le milieu de [AB] et J est le point de [A@Ique (1J) // (BC)
alors J est le milieu de [AC].

Remarque

Cette propriété peut s'utiliser sil'on a :
* un triangle,
 le milieu d'un coété,
e une droite qui passe par ce milieu en étant péealén

second cote.

Cette propriété « sert » a prouver
e qu’un point est le milieu d’'un segment.
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Résumé des 3 propriétés

ABC est un triangle
| est le milieu de [AB]

Propriété

complémeptaire

J est le milieu de [BC]

Propriété

v

(1) // (BC)

A

Propriété
réciproque
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RAPPELS

Quadrilater

e 1 centre de symétrie

e 2 paires de c6tés de méme longueur
e 1 paire de cotés de méme longueur et a supports paralléles
¢ les diagonales se coupent en leur milieu

s /
/ £

/ , /!
/ Parallélogrammg

~

3 suffiser

e 2 cOtés consécutifs deméme longueur oit

e diagonales perpendigulaires diagonalessle méme longueur
e diagonales = axes ge symétrie ¢ médianes = axes de symétrie

Rectangle

osange et rectangle

. unédes propriétés du losange €1 une des propriétés du rectangle

Carré
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